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Univerzitet u Zenici
Pedagoški fakultet
Odsjek: Matematika i informatika

Elementarni zadaci sa ispita iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
Paralelogram �HIDR preslikati osnom simetrijom s osom u pravoj p(D, R) a zatim

novodobijeni četverougao �H ′I ′D′R′ rotirati oko tačke D′ za ugao od 60◦ u negativnom smjeru.

Zadatak br. 2
Svaka prava koja sadrži presjek dijagonala paralelograma i siječe jednu stranicu, siječe i

suprotnu stranicu. Njen odsječak je raspolovljen presječnom tačkom dijagonala. Dokazati.

Zadatak br. 3
Konstruisati pravougli trougao �ABC ako su poznati kateta b i visina hc koja odgovara

hipotenuz)i c.

Zadatak br. 4
Dat je jednakokraki - pravougli trougao �ABC s pravim uglom kod vrha C. Nad stranicom

(katetom) BC konstruisan je jednakostranični trougao �BCD (razlikovati dva slučaja, kad je
tačka D sa one strane prave p(A, B) sa koje nije tačka C i kad je tačka D sa one strane prave
p(B, C) sa koje nije tačka A). Izračunati veličinu ugla �ADB.

Zadatak br. 5
Dat je konveksan četverougao �ABCD. Izračunati njegovu površinu ako je

AB + AD = 8 cm, BC = CD i �BAD = �BCD = 90◦.

Zadatak br. 6
Ako se saberu polovina, četvrtina i osmina ugla α, onda se dobije ugao suplementan uglu α.

Koliki je ugao β koji je komplementan sa suplementom ugla α?

Zadatak br. 7
Na pravoj p(A, B) trougla �ABC data je tačka M takva da je A − B − M i BM ∼= BC.

Dokazati da je prava p(M, C) paralelna simetrali ugla.

Zadatak br. 8
Zadan je kvadrat �ABCD dužine stranice 1 dm. Naći poluprečnik kružnice koja dodiruje

njegove dvije stranice i prolazi kroz njegov jedan vrh.

Zadatak br. 9
Jednakokraki trougao �ABC čiji je obim O = 64 cm, a visina na osovici ha = 24 cm rotirati

oko vrha B za ugao od 90◦ u pozitivnom smjeru. Izračunati površinu novonastalog rotiranog
trougla.

Zadatak br. 10
Konstruisati pravougli trougao kome je data hipotenuza i jedan oštar ugao.

Zadatak br. 11
Kroz datu tačku M van date prave p konstruisati pravu koja siječe datu pravu pod uglom od

20◦. (Ugao od 20◦ konstruisati približno tačno.)

Zadatak br. 12
Jednakokraki trapez �ABCD sa osnovicom AB = 7 cm rotirati oko tačke C za ugao od 120◦

u pozitivnom smjeru.
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Zadatak br. 13
U trouglu �ABC je �ABC = 2�BAC i težǐsna linija CM je normalna (ortogonalna) na BD

ugla �ABC. Odrediti uglove trougla �ABC.

Zadatak br. 14
Dijagonale u četverouglu �JAST se polove. Ako je �JAS = 40◦ izračunati ostale uglove u

četverouglu. Izračunati i ugao �SJA.

Zadatak br. 15
U jednakokrakom trapezu srednja linija ima dužinu 5 cm, a dijagonala je dva puta duža od

srednje linije. Kolika je površina tog trapeza?

Zadatak br. 16
U trouglu �ABC je AC = BC, a visina AD sa simetralom AE (E ∈ BC) ugla �DAC gradi

ugao od 30◦. Naći uglove trougla �ABC i dokazati da je AE = EC.

Zadatak br. 17
Dat je kvadrat �ABCD i unutar njega je odabrana tačka P tako da je trougao �BCP

jednakostraničan. Prava AP siječe stranicu CD u tački E. Odrediti mjerni broj ugla �CPE.

Zadatak br. 18
U četverougao �ABCD je AB < BC < CD < AD i svake dvije susjedne stranice se razlikuju

za 2 cm (izuzev AB i AD). Naći površinu četverougla, ako mu je obim 36 cm i ako dijagonala
AC pripada simetrali ugla �BAD.

Zadatak br. 19
Težǐsnica i visina iz vrha A u �ABC djele ugao α na tri jednaka dijela. Koliki su uglovi

trougla �ABC.

Zadatak br. 20
Konstruisati četverougao �ABCD ako su date dužine njegovih stranica AB = 8 cm,

BC = 6 cm, CD = 5 cm i AD = 7 cm. Da li se u ovaj četverougao može upisati krug?

Zadatak br. 21
Zadani su ugao �ACB, poluprava CM unutar ugla �ACB i poluprava CS koja polovi

�ACB. Dokazati da je �SCM = 1
2
(�MCA − �MCB).

Zadatak br. 22
Ako su kraci trapeza med̄usobno normalni, dokazati da je zbir kvadrata osnovica jednak zbiru

kvadrata dijagonala.
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Univerzitet u Zenici
Pedagoški fakultet
Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 27.01.2010.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
a) U oštrouglom trouglu �ABC (AC < BC) visina hc = CC ′ i simetrala s = p(C, M)

ugla γ zaklapaju ugao od 9◦, a simetrale spoljašnjih uglova kod tjemena A i B sijeku se
pod uglom od 61◦. Odrediti uglove �ABC.

b) Data je prava a. Konstruisati pravu p koja prolazi kroz datu tačku M koja ne
pripada pravoj a, i koja siječe datu pravu a pod uglom od 20◦. (Ugao od 20◦ konstruisti
približno tačno.)

c) U �ABC je upisan krug k(I, r). Centar opisanog kruga k′′(M, r′′) oko �BCI nalazi
se na presjeku pp[A, I] i kruga k′(S, r′) koji je opisan oko �ABC. Spomenute krugove i
trouglove nacrtati na proizvoljan način. Nakon toga krug k preslikati osnom simetrijom s
osom u pravoj p(C, M) gdje je M centar kruga k′′.

d) Dijagonala razbija jednakokraki trapez na dva jednakokraka trougla. Odrediti uglove
tog trapeza.

e) Pravougaonik je podjeljen na 9 manjih pravougaonika. Površine
pet od njih su 5, 3, 9, 2 i 2 cm2 (vidi sliku). Odrediti površinu
pravougaonika.

Zadatak br. 2
Dokazati da konveksan mnogougao i prava koja ne sadrži nijednu njegovu stranicu

mogu da imaju najvǐse dvije zajedničke tačke.

Zadatak br. 3
Prave a i b su ose simetrije ravne figure F . Dokazati da je i prava c, koja je simetrična

pravoj a u odnosu na pravu b, takod̄e osa simetrije figure F .
Napomena: Prava s je osa simetrije figure F ako je σs(F ) = F .

Zadatak br. 4
Ako sva tri tjemena trougla �A1B1C1 pripadaju unutrašnjosti �ABC, tada je obim

�A1B1C1 manji od obima trougla �ABC. Dokazati.
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Univerzitet u Zenici
Pedagoški fakultet
Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 10.02.2010.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
a) Paralelogram je četverougao koji ima dva para paralelnih stranica. Dokazati da je

četverougao �ABCD paralelogram akko mu se dijagonale polove.

b) Površina pravouglog trougla �ABC se računa po formuli P = a·b
2

, gdje su a i b katete
trougla. Iskoristiti ovu formulu i pomoću nje izvesti formulu za površinu P = a·ha

2

proizvoljnog raznostraničnog trougla (ha je visina spuštena na stranicu a). Izvesti formulu i
za površinu jednakostraničnog trougla u kojoj se kao promjenjiva pojavljuje samo stranica
a.

c) Dokazati da je ugao izmed̄u tangente i tetive jednak periferiskom uglu nad tom
tetivom.

d) Pravilan šestougao je šestougao kod koga su podudarne sve stranice i podudarni svi
uglovi. Dat je pravilan šestougao ABCDEF. Dokazati da se dijagonale AD, CF i BE
sijeku u istoj tački S.

e) Dat je jednakokraki trougao �ABC sa osnovicom BC tako da je ugao �BAC > 50◦.
Na osnovici BC data je tačka M takva da je ugao �BAM = 50◦, a na kraku AC tačka N
takva da je AM ∼= AN . Koliki je ugao �CMN .

Zadatak br. 2
Isključivo aksiomama incidencije i poretka pokazati da je unutrašnjost trougla neprazan

skup.

Zadatak br. 3
Dokazati da je proizvod tri osne simetrije osna simetrija ako i samo ako sve tri ose

pripadaju eliptičnom pramenu pravih.
(Napomena: Eliptičan pramen pravih je skup pravih koje prolaze kroz istu tačku.)

Zadatak br. 4
Neka je AB najmanja stranica trougla �ABC i M proizvoljna tačka u unutrašnjosti

trougla. Dokazati da je MA + MB + MC < AC + BC.
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Univerzitet u Zenici
Pedagoški fakultet
Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 15.06.2011.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
a) Postoji li trougao čije su dužine visina ha = 2 cm, hb = 4 cm i hc = 6 cm?

b) Dat je jednakokraki trougao �ABC (AC = BC). Na kraku AC odabrane su dvije tačke
M i N tako da je �ABM ∼= �CBN i MN ∼= MB, pri čemu je tačka M bliža tački A nego
tačka N . Koliki je ugao �ABN?

c) Dat je trougao �ABC. Konstruisati pravu p koja je jednako udaljena od vrhova A, B i
C datog trougla.

d) Neka je I centar upisanog kruga trougla �ABC (AB<BC), k krug opisan oko trougla
�ABC i tačka P presječna tačka poluprave pp[B, I) i kruga k. Dokazati da je �AIP
jednakokraki.

e) Neka je I centar upisanog kruga trougla �ABC (AB<BC). Neka je k krug opisan oko
trougla �ABC i tačka P sredǐste luka AC (kojem ne pripada tačka B) kruga k. Dokazati da
I pripada duži BP .

Zadatak br. 2
Dokazati tvrd̄enja:

a) Svaka dijagonala dijeli konveksan mnogougao na dva konveksna mnogougla;
b) Svaka duž čije krajnje tačke pripadaju različitim stranicama konveksnog mnogougla dijeli
taj mnogougao na dva konveksna mnogougla.

Zadatak br. 3
Naći sve involutivne transformacije podudarnosti u ravni (involutivna - sama sebi

inverzna).

Zadatak br. 4
Neka su P i Q redom sredine stranica AC i BC trougla �ABC, R ortogonalna projekcija

tjemena C na simetralu ugla �BAC. Dokazati da su tačke P , Q i R kolinearne.
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Univerzitet u Zenici
Pedagoški fakultet
Odsjek: Matematika i informatika
Zenica, 30.06.2011.

Pismeni ispit iz predmeta Euklidska geometrija 1

Zadatak br. 1
a) Nacrtati trougao �ABC, (β > α) i visinu hc iz vrha C. Tačku u kojoj visina hc iz vrha

C siječe pravu AB označimo sa E. Produžimo stranicu BC preko vrha C, te konstruǐsi
simetralu vanjskog ugla uz vrh C. Tačku u kojoj simetrala siječe pravu p(A,B) označi sa D.
Ako je 1

2
CD = CE, odrediti koliko je β − α.

b) Dokazati da je površina pravouglog trougla jednaka proizvodu odsječaka p i q na koje u
trouglu upisana kružnica dijeli hipotenuzu.

c) Dat je krug k sa centrom u tački S i prečnikom AB (A,B ∈ k, S ∈ AB). Na krugu k
odrediti tačku C tako da zbir duži AC + BC bude najveći. Odgovor obrazložiti.

d) Neka je k krug koji je opisan oko trougla �ABC, AB < AC i neka je tačka N sredǐste
luka AC (kojem pripada i tačka B) kruga k. Dalje, neka je M sredǐste duži AC i P �= N
tačka presjeka prave p(N,M) i opisanog kruga. Dokazati da je NP prečnik opisanog kruga.

e) Dokazati da su dva trougla �ABC i �A′B′C ′ podudarna ako je c = c′, hc = hc′ i tc = tc′ ,
gdje su hc i hc′ visine, a tc i tc′ težǐsnice trougla �ABC i �A′B′C ′ redom na stranice c i c′.

Zadatak br. 2
U ravni je dato n duži (n ≥ 3), takve da svake tri od njih imaju zajedničku tačku.

Dokazati da postoji tačka zajednička za sve duži.

Zadatak br. 3
Data je transformacija podudarnosti π. Dokazati da su sve tačke prave π(a) fiksne tačke

transformacije α = π ◦ σa ◦ π−1. Na osnovu toga odrediti šta predstavlja transformacija α.
Napomena: Fiksna tačka transformacije π je svaka tačka B za koju je π(B) = B.

Zadatak br. 4
Dat je trougao �ABC i proizvoljna tačka P na krugu opisanom oko tog trougla. Neka su

M , N i R redom podnožja normala povučenih iz tačke P na prave p(A,B), p(B,C) i p(C,A).
Dokazati da su tačke M , N i R kolinearne.
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